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 بيتاتوزيع ؛ توزيع قاما  المحاضرة الثامنة:

 (Distribution Gammaقاما )توزيع  

 دالة قاما:

<∝ إذا كان  تعرف دالة قاما كما يلي: 0

 

𝚪(∝)    = ∫ 𝐲∝−𝟏

∞

𝟎

𝐞−𝐲  𝐝𝐲       ,                    ∝> 𝟎 

 دالة قاما: خواص

1) 𝜞(∝ +𝟏) =∝  𝜞(∝), ≠∝  عدد  حقيقي موجب    إذا كان 𝟎

2)   𝜞(∝ +𝟏) =∝  ! ∝ عدد   موجب صحيح  ،فإن      إذا كان

3) 𝜞 (
𝟏

𝟐
) = √𝝅 

 

 دالة الكثافة الاحتمالية لتوزيع قاما

,∝أنه يتوزع وفق توزيع قاما وسيطاه  Xنقول عن متغير عشوائي  𝜷 > ∝)𝑿~𝜞ونكتب   𝟎

, 𝜷) ، كثافته الاحتمالية معرفة بالشكل:دالة إذا كانت 

𝑓(𝑥) = {

𝟏

𝚪(∝)𝜷∝
𝐱∝−𝟏 𝐞−𝐱 𝛃⁄ , 𝐱 > 𝟎

𝟎                          , 𝐱 ≤ 𝟎

 

 

 خصائص توزيع قاما

1)   𝑀𝑋  (𝑡) = (1 − 𝛽𝑡)−∝ , 𝑡 >
1

𝛽
 

2)  𝜇𝑥  = 𝐸(𝑥) =∝ 𝛽  

3) 𝜎𝑥
2 = 𝑉(𝑥) =∝ 𝛽2 
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  Betta distribustion توزيع بيتا 

 :بيتادالة 

<∝ إذا كان 0 , β >  ، تعرف دالة بيتا كما يلي:0

𝛃(∝, 𝜷)    = ∫ 𝐱∝−𝟏

𝟏

𝟎

(𝟏 − 𝐱)𝛃−𝟏  𝐝𝐱       ,                    ∝> 𝟎 , 𝛃 > 0 

 العلاقة بين دالة قاما وبيتا:

β(∝, 𝛽) =
𝛤(∝)𝛤(𝛽)

𝛤(∝ +𝛽)
 ;      ∝> 0, 𝛽 > 0 

 دالة كثافة الاحتمال لتوزيع بيتا:

,∝)𝑋~𝛽 ونكتب بيتاأنه يتوزع وفق توزيع  Xنقول عن متغير عشوائي  𝛽)  إذا كانت دالة،

 كثافته الاحتمالية معرفة بالشكل:

𝑓(𝑥) = {

𝚪(∝ +𝛃)    

𝚪(∝) 𝜞(𝜷)
𝐱∝−𝟏 (𝟏 − 𝒙)𝛃−𝟏, 𝟎 < 𝐱 < 1

𝟎                                            , 𝐨. 𝐰

 

 خصائص توزيع بيتا

1)  𝐸(𝑥) =
∝

∝+𝛽
  

2) 𝑉(𝑥) =
∝𝛽

(∝+𝛽)2 (∝+𝛽+1)
 


