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Série 01

Exercice 01 :

Etudier la diagonalisation de la matrice A

A =

0@ 0 a b
a 0 b
a b 0

1A ; a; b 2 R
Exercice 02 :

Soit A =

0@ 2 2 1
1 3 1
1 2 2

1A ; trouver une matrice orthogonale O telle que :
O�1AO = T soit triangulaire.

Exercice 03 :

Soit A une matrice carrée.
a) Montrer que Sp(A) � [ni=1D(aii; �i) avec �i =

P
j 6=i jaiij :

b) Montrer que A =

0BB@
2 2 ... 1
1 3

2
(0) 1 3

1CCA est inversible.

c) Trouver D diagonale telle que DAD�1 soit symétrique.
d) Déterminer Sp(A):

Exercice 04 :

Montrer que :
� S�il existe une matrice unitaire U telle que : A = UDU� alors A est une

matrice normale.
� Si A est une matrice unitaire, alors A est diagonalisable et les vecteurs

propres sont orthogonaux.
� Si A est une matrice hermitienne dé�nie positive, alors on peut dé�nir une

matrice hermitienne, noté A
1
2 telle que : (A

1
2 ) = A:

1


