Centre Universitaire de Mila Année universitaire 2023/2024

Institut des Mathématiques et Informatique Semestre 1
LMD: Math + MI (1*année) Durée 1 h 30
Analyse I Examen de rattrapage 09/06/2024

Exercice 1: (7.5 pts)

1) Calculer la limite suivante:

lim ZE (é) aveca € R*, b e R

z—0 q z

2) Soit f une fonction définie sur R par:

ax+b si e |

fz)=< ar®+c si 1<z<2
dz> +1
8L ° @2
x -
- Déterminer les nombres réels a, b, c et d pour que f soit dérivable sur R.

Exercice 2: (6 pts)
Soit A une partie de R definie par: A = {a:n eER / z,=

1
i : nEN}.

1
2 2

1

1) Ecrire z, sous la forme z, = a + ——, (a € R). @
n+ 2

2) Montrer que A est une partie bornée dans R. @

3) Déterminer s'’ils existent sup A et inf A. Justifier la réponse.

Exercice 3: (6.5 pts)

] :
1) a - Montrer que: Vz >0; —— <In <1+1> < l
= z z

-1

’ T z+1 )
b - En déduire d’abord que: Vz > 0; (1 + é) <e< (1 + l) .
&

1 n
c - Calculer la limite lim a, ou a, = <1 + —) , Vn € N*, A,( _
n

S
+

n—+oo

2) On considere les deux suites réelles suivantes:

1 e o 1
1 i
Up=14+-4+_-+..+——1nn, VneN*
2 3 n

- Montrer que (un),cn. €t (Un),cy- SONt convergentes et qu’elles admettent la méme limite,

notée [.

Bon courage
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