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Exercicel

Soit 'opérateur linéaire A : F — F. Montrer que les propriétés suivantes sont équivalentes:
a) L’equation Ax = y admet une solution unique, pour tout y € R(A)

b) KerA = {0}

c) A admet un inverse a gauche.

Exercice2 Montrer que les propriétés suivantes sont équivalentes:
1) La solution de 'equation Az = y existe, pour tout y € F
2) R(A) =SmA=F

3) A admet un inverse a droite.

Exercice3 Soit E un espace de Banach, F' un espace normé, A : £ — F un opérateur
linéaire borné et soient:

a) R(A) = SmA = F.

b)de > 0: ||Az|| > c||z||

Montrer que A admet un inverse borné.

Exercice4 Soient E un espace de Banach et A € L(F) tel que: [|A| < 1.
- Montrer que 'opérateur T' tel que: T' = (Id — A) admet un inverse borné.

Exercice5 Soient E et F' deux espaces de Banach, A € L(E, F') et admet un inverse borné.
Si Popérateur B vérifie la condition:

1
A= B| < 777
A=

- Montrer que B admet un inverse borné.

Exercice6 FE et F' deux espaces de Banach. Soit 'opérateur linéaire A de L(FE, F) ou A™*
existe et est continu. On considére la suite d’opérateurs linéaires (4,), de L(E,F) dont
A, — A - Montrer que A, admet un inverse continu pour un rang fixé n et que

n—~oo

A;l — A.



