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StriE DE TD N° 1

Exercice 1 : (Bac 2020)

Les deux suites (u,) et (v,) sont définies par

(1)

Upy1 = 3au, + (1 -3a)v, Ups1 = 3av, + (1 - 3a)u,
U =-1 Do =3

Siot la suite (w,), définie par w, = v, —u,, n€N.
1. Calculer w, et w, en fonction de a.
2. Montrez que (w,), est géométrique.

3. Donnez la forme de w, en fonction de 1 et @, et donnez la valeur de a pour lim w, =0

n—+oo
Exercice 2 :

Donner la forme générale de la solution de 1’équation aux différences suivant

Xps1 = A(N)Xy,  Xpy =Xo, N 2=n9 20, (2)

outa(n) # 0, et a(n) est un fonction réel définie sur INj.

Application : Trouvez les solutions des équations aux différences suivants :
@ x,0.1—-3"x,=0, xy=c.

(b) xp1— 5%, =0, nx1, x=c

Exercice 3 :
Donner la forme générale de la solution de 1’équation aux différences suivant

Ynir = a(M)Yn +9(n),  Yuy = Yo, 121920, 3)
ot a(n) # 0, et a(n) et g(n) sont deux fonctions réels définies sur INj.

Application : Trouvez les solutions des équations aux différences suivants :
(0 x,41=2x,+3", x(1)=05.
(b) xps1=m+1)x, +2"(n+1)!, x(0)=1.



Exercice 4 : (Examen 2023)

Soit {J,}.=0 la suite de Jacobsthal définie par

Jov2o = Ju1 +2Ju, Jo=0,1 =1

1. Donner la forme de la solution (Formule de Benet) de la suite de Jacobsthal.

2. Montrer que
JociJuir — J2=—(=2)", ¥n>=2. (L’identité de Cassini)
JnerJner = JnersrJn = (=2)"];,  V¥m,r>1. (L’identité d’Ocagne)
Exercice 5 : (Interrogation 2022)

Résoudre les équations aux différences suivantes

n 1 )
Xpe1l — ——Xp = — X1 = 4.
n+ n+171 n/

Xpao — 6Xpeq + 9x, = €793 4 3.

(4)
(5)

(6)

(7)



