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مجال الثقة للفرق بين متوسطي مجتمعين مستقلين - 2-2   التقدير 

  :نميز بين حالتين
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حيث نجعل الحد الأوس  اينة،  ات الجبرة على الحدود الثلاثة للمت عض العمل إجراء  و
حتو  اينة    :، نجدعلى المعلمة المجهولة فق للمت
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اينهما معلومين ما أن  عض، وت عضهما ال ا ومستقلين عن  ع المجتمعين موزعين توزعا طب
  :هو −فإن مجال الثقة للفرق بين متوسطي المجتمعين، أ مجال الثقة لـ 

( − )−

ض نجد   :التعو
−

  :ملاحظة

  ):9 - 2(مثال 
ات الإنتاج لشجيرات البرتقال في مزرعة أردنا مقارنة  م ات الإنتاج لشجيرات البرتقال في  Aمتوس  م

ة من شجيرات البرتقال من المزرعة Bمزرعة  سحب عينة عشوائ شجيرة  25حجمها  A، ولهذا الغرض قمنا 
ة الإنتاج لها  م ان متوس  ة أخر من المزرعة  55ف ضا عينة عشوائ مستقلة عن  Bلغ، وسحبنا أ

ة الإنتاج لها  32المزرعة الأولى حجمها  م ان متوس  ات الإنتاج. لغ 48ف م انت  ع  فإذا  لجم
ساو  Aشجيرات البرتقال في المزرعة  اين  عي بت ع التوزع الطب ع  16تت ات الإنتاج لجم م لغ، و
ساو  Bشجيرات البرتقال في المزرعة  اين  عي بت ع التوزع الطب ، فأوجد مجال الثقة للفرق بين لغ 9تت

ات الإنتاج في المزرعتين عند مستو ثقة  م   %.90متوسطي 



قا تعتبر مقبولة عندما نسحب عينات من مجتمعات  إنّ درجة الثقة التي حصلنا عليها سا
ة، أما في حالة  ع ة طب ا، نحصل على مجالات ثقة تقرب ع المجتمعات غير الموزعة توزعا طب

زة ة المر قا لنظرة النها بير وهذا ط ان حجم العينتين  ما إذا    .وتكون مقبولة ف
  
اين المجتمعين  -2- 2-2 ون ت σ مجهولين مجهولينعندما    σ  و

اين المجتمعين  اين العينتين    ونستبدل ت ضا أن نميز بين حالتين.   وبت جب أ   :و
ون  -2-1- 2-2 ين عندما       و  مجهولين وغير متساو
  ان ,إذا   :التالي للفرق بين متوسطي مجتمعين الثقةون مجال : ≤ 
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  ان ,إذا   < للفرق بين متوسطي مجتمعين ون مجال الثقة : أو أحدهما صغير 30
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  :الحل
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ات المثال لدينا   :من معط
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بير ون  حجم العينتين  اين العينتين و اين المجتمعين بت اين المجتمعين مجهول، نستبدل ت وت
  :مجال الثقة للفرق بين متوسطي المجتمعين هو

( − )−

ض نجد   :التعو

  ):10 - 2(مثال 
عيين مستقلين ين من مجتمعين طب اينين غير متساو ة حجمها  بت مشاهدة من  50تمّ سحب عينة عشوائ

ساو  المجتمع الأول ساو  20متوس  اين  ما 25وت مشاهدة من  60عينة أخر حجمها  تم سحب، 
ساو  المجتمع الثاني ساو  15متوس  اين    %:95والمطلوب، عند مستو ثقة . 18وت

 .أوجد مجال الثقة للفرق بين متوسطي المجتمعين -1



−

  
ة عندما   ساو الحالة الثان ة 28 حجم العينة الأولى   24 والثان

ات المثال  ح معط   : ما يلي )10 - 2(تص
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ون حجم العينتين  اين العينتين و اين المجتمعين بت اين المجتمعين مجهول، نستبدل ت صغير وت
  :مجال الثقة للفرق بين متوسطي المجتمعين هو

( − )− ,

ض نجد   :التعو
−

  
ون  -2-2- 2-2 ين عندما      و  مجهولين و متساو

ان ~ إذا  ( , ان و  حيث ( ~ مجهولان، و ( ,  و  حيث (
ضا، وتم سحب عينتين عشوائيتين مستقلتين من هذين المجتمعين حجمهما   و مجهولان أ

اين المجتمع الثاني مجهولان على التوالي اين المجتمع الأول وت ، في هذه الحالة نجد أن ت



ساو  ل منهما  ان، و عني و ، فقد استخدم نفس الرمز للتعبير عن ومتساو  وهذا 
ان ة منه، . أنهما متساو اين العينة المسحو اين المجتمع هو ت ونعلم مما سب أن أفضل مقدر لت
عة الحال فإن المقدرن، على التوالي و  هو و فأفضل مقدر لـ  طب  و  و

اين ساو ت اين المجتمع الأول  ما أن ت مة، و المجتمع الثاني فإنه من غير  مختلفان فالق
اينين بنفس المقدّر ارة عن المنط أن نقدّر معلمتين بتقديرن مختلفين، لذلك نقدّر الت ، وهو ع

ح بدرجة الحرة الخاصة  تم الترج ة، و اين العينة الثان اين العينة الأولى وت الوس المرجّح لت
اين المشتر  الت طل على هذا المقدّر  الرمز ل عينة، و رمز له  ما يلي، ك و حسب    :و

مة استبدالو  ة    بـ و ل من  ق مة الإحصائ =في ق ( ) ( نحصل   (
ه المتغير العشوائي  طل عل  : حيث Tعلى متغير عشوائي آخر 

ون مجال الثقة للفرق بين المتوسطين  التالي  )و −   :في هذه الحالة هو (

(

  :ةملاحظ
ان  ,إذا  ع استخدام مجال الثقة الأخير للفرق بين المتوسطين، ≤ ) نستط − ) ،

زة ة المر قا لنظرة النها ا، وهذا ط ع   .حتى وإن لم يتوفر شر توزع المجتمعين توزعا طب
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ل  ين، والعينتين مستقلتين لأنّ  اينين مجهولين ومتساو ا بت ع ما أن الأجور تتوزع توزعا طب

فئة معينة من المهندسين فإن مجال الثقة   :في هذه الحالة هو عينة خاصة 
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  ):11 - 2(مثال 

ات  ، فإذا علمت أن أجور المهندسين تمثل المعط أدناه أجور عينة من المهندسين المبتدئين في البناء والر
قة، فأوجد مجال  ين وفقا لدراسات سا اينين متساو ا بت ع ل تتوزع توزعا طب في البناء والر في المجتمع 

ة    .%5الثقة للفرق بين متوسطي المجتمعين عند مستو معنو
   36,7   34,0   29,9   31,9   31,2   29,6   30,0  )103( مهندس في البناء
     34,4   29,6   30,2   32,4   33,3   32,7   )103(مهندس في الر 



  :أن حيثو 
= .  ⇒  

التالي   :و
(

− . − .

 
طين - 2-3 مجال الثقة للفرق بين متوسطي مجتمعين مرت   التقدير 

  :نميز بين حالتين
 حالة في ≥ : 
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ون مجال الثقة لمتوس مجتمع الفروق هو   :و
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  :الحل
راتالفروق ما بين قبل  تكون  عد  الامتناع عن أخذ الدهون والس ما يليو   :الامتناع عنها 

  71  69  98  73  102  58  76  82  66  74    الامتناعقبل 
  67  63  92  68  97  54  71  79  62  69    الامتناع عد

  4  6  6  5  5  4  5  3  4  5   الفروق 
  :وتكون 

  ):12 - 2(مثال 
ونة من  اس أوزان عينة م انت  10تم ق رات لمدة شهر ف عد امتناعهم عن الدهون والس أشخاص قبل و

التالي   :النتائج 
  71  69  98  73  102  58  76  82  66  74    الامتناعقبل 
  67  63  92  68  97  54  71  79  62  69    الامتناع عد

ا، أوجد مجال الثقة لفرق متوسطي الوزنين عند مستو : والمطلوب ع افتراض أن المجتمع يتوزع توزعا طب
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ة - 4 -2 مجال الثقة لنس   Pالمجتمع  التقدير 

ة العينة  قا عند تعرضنا لتوزعات المعاينة أنّ توزع المعاينة لنس قترب من التوزع  تكلمنا سا
ان حجم العينة  لما  عي  متوس حسابي بيرا nالطب اين  =، وذلك  = وت .، 

مة المتغير  التالي تكون ق ار هي Zو عي المع ع التوزع الطب  :الذ يت



ة المجتمع اين مجهولة، وهي التي نرد تقديرها   وحيث أنّ نس ن حساب الت م مجال الثقة، فلا 
= مة لنس . الق استخدام أفضل مقدّر  التالي سنقدره  ة ة المجتمع المجهولة و ، وهو نس
اين هو العينة ون مقدّر الت = :، ومن خلاله  ..  

مة المتغير ح ق   :هي Z وتص

أنها الفترة التي تحق ما يلي) فترة الثقة(ونعرّف مجال الثقة  ة    :للنس

 :وتكون فترة الثقة هي

  :ملاحظة
معنى  ان السحب بدون إرجاع،  ≤إذ  ح , معامل (، يجب استعمال معامل التصح

  .)الإرجاع
 
 
 
 
 
 

  ):13 - 2(مثال 

ونة من ة م ة الجزائر، فوجدنا 800 اخترنا عينة عشوائ ة  760 مقهى في ولا  مقهى تمتلك أجهزة تلفاز ذ
)Plasma(.  ملكون ة المقاهي الذين  استخدام والمطلوب، قدّر نس ة الجزائر  ة في ولا أجهزة تلفاز ذ

  .%90 مستو ثقة



  :الحل
ات هذا المثال لدينا   :من معط
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ض في مجال الثقة   :التعو

  :نجد
0,95 − 1

0,95 − 1

  
مجال ثقة للفرق بين نسبتين - 5 -2   التقدير 

من مجتمع   بيرة إذا سحبنا عينةرأينا في توزع المعاينة للفرق بين نسبتي عينتين، أنه 
~ الحدين ذ( يخضع لتوزع برنولي ( , بيرة أخر ) ( من مجتمع   وسحبنا عينة 

خضع لتوزع برنولي  ~ الحدين ذ(آخر مستقل عن المجتمع الأول و ( ,  الفرق فإن ) (
عي  هو − بين النسبتين في العينيتن ا للتوزع الطب متغير عشوائي يخضع تقر

  :متوس
= −



اين   وت
= +

  :ومنه

ة المجتمع مجال الثقة، فلا ا م، والتي نرد تقديرهتينمجهول والثاني     الأول وحيث أنّ نس
اين  ن حساب الت استخدام م التالي سنقدره    . :و
مة المتغير ح ق   :هي Z وتص

التالي مجال الثقة للفرق بين النسبتين  )و −    :إلىون مساو  (

− −

  :ملاحظة
معنى  ان السحب بدون إرجاع،  ≤إذ  ≤و  , يجب استعمال معامل  ,

ح    .)معامل الإرجاع(التصح
 
 
 
 
 

  ):14 - 2(مثال 

ه ، تم سحب عينتين من أصاب الدجاج معين فيروسلمعالجة   Aطِّقت عليهم طرقتين و الدجاج المصاب 
قت عليها الطرقة  Aللمعالجة، حيث العينة الأولى طِّقت عليها الطرقة  Bو ة ط ان . Bوالعينة الثان فإذا 

ة، شفي منهم  50حجم العينة الأولى  ة  36دجاجة مصا ان حجم العينة الثان ة،  60دجاجة، و دجاجة مصا
ة . دجاجة 33شفي منها  أوجد مجال الثقة للفرق بين نسبتي الدجاج الذين  %1المطلوب، عند مستو معنو

  .وستم شفاؤهم من هذا الفير 



 
 
 
 

  :الحل
ات هذا المثال لدينا   : من معط
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= % ⇒ 1 − 2

ون مجال الثقة للفرق بين النسبتين  )و −   :إلىمساو  (
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ض نجد   :التعو
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