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Exercice$.
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1. lim _ :t(cours)
r--+0 :L

2. Non, la fonction f n,admet pas cie linrite en 0. En effet,
n'a pas de limite en l,infini.

3. V t # 0, -)*l < r sin(tfr) S 1"1.
Donc, par encadrement, linr zsirr( I lr) : (1.
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7. v;u, o, 
sin(22) :2,Gsin(2r)' rt -vù 2r

,. sin(2r) ,. r;ir(X)
'i=o 2r ,î'o X r__+o

Donc par produit, 1;rr, ît(3')- : g.
e +0 ./.-t

z;sin(2r) _2sin(2r) Br:--
3 L' sin(32) 3 Zr sin(Sr)'

DorLc, d'après la question 2.i, lim tl',!?'J : ?.' r--+o sin(32) 3'
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D'après l'exercice 2,lim , ,\I/ : O.r+0 srn(z)

v, + 1 cos(zrr) 
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oo et la fonction sinus
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Or, lim ( -rrrn' (I'l t
r-,0\ \z)):0"'.+'To

1.
_2sin2 rLjememe/ ltm --- - 1.

r_-+0 In (1 _ 2sin, z)

ln(cos(Bc)) ln (1 - 2sin2 (S)) r" (t - zsin2 (*))
ilG*iz,» : 1il1 - 2*ffi = ---2;pg-1 * "

-2sin2 r
tn (1 - 2 sin2 r)

ln(1 + X)-T : 1, soit par composée, ]!1

: --lim "xz-nx = +oo.X-+*oo

-zsinz (*)
-2sin2 æ,

h (1- 2sin2 (+))
-zsinz (f )

Par la

(;)'

méthode d.e la question 2., on trouve : rim /"t" (+)\' :
æ--+o\ sinæ )

9.

10.

11.

1,L

Par suite. ,,rr, 
1n(cgs(32)) 

- 
o

'"Jô ln(cos(22)) 4'

vz €l - zr;0[u]0; ,,[, 
ql+ Z2). : (=+-.)' l"(t + ,2) 

.srn- r, \srn(rj ,l ro

or, lim ln(l t z2) : Iim Ir(1=1X) : r.s-+0 tz X+0 X

Donc, li* l"(1 1") : 1.z--+0 Sin" r

tn2r-t/i:*((Y)'-,)
\

Par croissance comparé*, rIT* 
1'(P : 0.

On en déduit Qr.,]iT* ln2 æ - 1/r: -æ.

vr ) 0, 
rn(P + 1) : '" (" ('. *)) : 1+ {ïàtw'ÿt 

lnz -- ü;--= lnr
on en déduit Qru,lif* YP : ,.

j,* rÆIn3 r : ]g1 (rà tn r)' : 0 par croissance comparée.

13. Vr > 0,enposantX: lnrona exp(ln2r) :4 - .xz-nxii In enX

Donc, pour terut n e Z, rli""
exp(ln2 r)

rn

Exercice$ Notons ? une période strictement positive de / et I la limite de / en *oo.Vr € R et Vrr, Ç N, /(r) = l@ 1- nT).
On a donc pour tout réel r,

- d'une purt,,]ilo f @ + nT) : f(r)
- d'autre part, lim f (r + nT\ : l.^ n-++oo - '

-zsin2 (#)
-2sin2 r
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s--+0

Psttt-ta44/ rô*(- x,
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